24) A

Demonstre até uma das:
(16) Al. Demonstre que o conjunto Ry dos reais naturais nao & cotado.
cotada. Demonstre que (dn)x

(24) AZ2. Seja (ay), seqiiéncia de reais crescente € Sup-

DEMONSTRAGAO DA A,

Su on\n RN t &7
LO?, a\:l z WP:C(:UO;YI de Rw. /
(ﬂwﬁe 0 Suprenw de BN, \°30 &0 € o Cator de TN
\(:ao n ey tgn?H-L \)/ 27

Y™\ I>H.
Teww‘?as“ciue ’mf?f (?l;— Fechado, logo 1«1 € .
Cowtradicdo [Pelos escolhar de .

é convergente.

24) P

Demonstre até uma das:

(18) P1. Seja0<?¥ <1 Demonstre que (9"), — 0.

(24) P2. Seja0 < 9 < 1. Demonstre que existe real r tal que 3 =Y.
(52— ) + Y = T+ {0 = 07 sefod epruyap "(%) erougnbes © aIapIsu0) :BII(

DEMONSTRAGAO DA

=




24) C

Sejam (an),,, (bn),, seqiiéncias de reais convergentes.

Demonstre até uma das:

(16) C1. limy(an + by) = limy, a, + limy, by. 0. & o néswo Y da seguendia (AW,
(24) C2. limy(ay, - by) = limy, ap - limy, by € para Ser Orfinido hecessta Rl v
Ou 2. de n.
DEMONSTRAGAO DA C 3. V\o/.escopo‘ o Sjat O, deperde
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\> Re\seja bewm & éQ)y'\Y\'\c;go de Liwmite e O 565%!\“(0(\

@) D

Desenha um diagrama cuja comutatividade afirma o C1 acima.
RESPOSTA.




(24) A

Demonstre até uma das:

(16) A1l. Demonstre que o conjunto Ry dos reais naturais nao é cotado.
(24) AZ2. Seja (an), seqiiéncia de reais crescente € sup-cotada. Demonstre
DEMONSTRAGAO DA A2 .

que (an), ¢ convergente.

lome 1an}, hobitods o mup- olado
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24) P

Demonstre até uma das:

(18) P1. Seja 0 <9 < 1. Demonstre que (@), = 0.
(24) P2. Seja 0 <9 < 1. Demonstre que existe real r tal que 7% = 1.

(4 — @)%+ = 110 = 02 sefod eprugap "(47) wrougnbes B a1opisuo)) eI

DEMONSTRAGAO DA




29) C

Sejam (an),,, (bn),, seqiiéncias de reais convergentes.

Demonstre até uma das:

(16) C1. lim,(a, + by,) = lim,, a,, + lim,, b,,.
(24) C2. lim,(a, - b,) = lim,, ay, - limy, b,.

DEMONSTRAGAO DA

@) D

Desenha um diagrama cuja comutatividade afirma o C1 acima.

RESPOSTA.
. 7 oy
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c 4 1 A
(34) M dolidpy Sl

Sejam (A ; da), (B ; dg) espagos métricos e f : A — B. _ L L b ¢
o e fal= {34 | A FRTE NS

Definigao 1. Dizemos que f é continua sse & P k/)"

4

(Va € A) (Ve > 0) (36 > 0) (Vz € Bs(a))[fz € Be(f a)]
Definigao 2. Dizemos que f é seqiiencialmente continua sse

(Va € A) (Y(an), = a) [(f an), = fal].

Teorema. f continua <= f seqiiencialmente continua.

DEMONSTRAGAO DA (=). y
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Sé isso mesmo.




24) A

Demonstre até uma das:

(16) A1l. Demonstre que o conjunto Ry dos reais naturais nao é cotado.
(24) A2. Seja (a,),, seqiiéncia de reais crescente e sup-cotada. Demonstre que (an)
DEMONSTRAGAO DA AZ .

e convergente.

5 250 S5 oo, CQ-\-\_CL ‘MDA M ON dQ- ( O “"‘M\ o \_/
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vai”?

Demonstre até uma das:

(18) P1. Seja 0 < ¥ < 1. Demonstre que (9"),, — 0.

(24) P2. Seja 0 < 9 < 1. Demonstre que existe real r tal que 2 = 9.
(% — 61)% + ¥ = T+ ¢y = 07 sefod eprugep “(*7) wrougnbos © alopIsuoy) edI(

DEMONSTRAGAO DA
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34y M
Sejam (A ; da), (B ; dg) espagos métricos e f : A = B.
Definigao 1. Dizemos que f é continua sse

(Va € A) (Ve > 0) (36 > 0) (Vz € Bs(a)) [ f = € Be(f a)]

Definigao 2. Dizemos que f ¢ seqiiencialmente continua sse

(Va € A) (V(an), = @) [(f an), = fa].
N

4 al

Teorema. f continua <> f seqiiencialmente continua. ® g
(0 £>6) @R (70} | 8o 32)

DEMONSTRAGAO DA (=).

Sup%\u e g = cm%“’m&. E\:} /
. . e /) v

\ N

@) aal o
Seee (O, )X O EZ‘\\/
- N30 A &, 00 CSCCQO

) l_j wt x = =Y,
ol qual 0 seido dissa?  [Int x)
5-9-)0. O é
Nou hll.o<a*'ﬁl \wa\y_d«ﬁm 1@( _}
fJ" (O«n\ e%(ﬂ) \ogp (-S. 0“} € B o\ @—Q\Oo 2wk
f'“rf? C‘('Zo) JOY ’<C =
Logo &((Som,5 ) <E. T (O3, Sim |
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24) A
isso precisa sev ")\us’f'sﬁcabo

Demonstre até uma das:

1. Demonstre que o conjunto Ry dos reais naturais nao é cotado.
A2. Seja (a,), seqiiéncia de reais crescente € sup-cotada. Demonstre que

DEMONSTRAGAO DA Ap -
L.V

(16)

(24 (ay), é convergente.

3""[“*’“!’“« (Aw)w ounom i« Aup- Y enl
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24) P

Demonstre até uma das:

(18) P1. Seja 0 < ¥ < 1. Demonstre que (™), —0.

(24) P2. Seja 0 < ¥ < 1. Demonstre que existe real r tal que 7% = 9.
(¥ — 6‘)% + % = T+ {9 = 07 sepad eprugep “(“3) wlougnbas e oIopIsuo) edI(

DEMONSTRAGAO DA

B 2
Min 7. 10 = Tt *17_(%} %k%_‘




24) C

Sejam (ay),, (b,), seqiiéncias de reais convergentes.
Demonstre até uma das:

(16) C1. lim,(a, + b,) = lim, a, + lim,, b,.
(24) C2. lim,(a, - b,) = lim, a, - lim, b,.
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Desenha um diagrama cuja comutatividade afirma o C1 acima.
RESPOSTA.
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(29) A Qual tew alo heste Woweno? (aa\[.,g_

1

(}\)So {az sertda  Comedar Ass\w.

Nao € (Neso)[ ).

Demonstre até uma das:

A1. Demonstre que o conjunto Ry dos reais naturais nao é cotado.
(2%) A2. Seja (an), seqiiéncia de reais crescente e sup-cotada. Demonstre que

DEMONSTRAGAO DA A2, .

(an), € convergente.

Sape. £70.
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2e) P

Demonstre até uma das:

(18) P1. Seja 0 <9 < 1. Demonstre que (9"), — 0.
(24) P2. Seja 0 < ¥ < 1. Demonstre que existe real r tal que o =y,
(49— @)%+ = 1+ = 03 sejod epruysp (%) e1ouanbas ® a1apIsuo)) :edI(]

DEMONSTRAGAO DA

=




24y C

Sej Ve a8 X
Jjam (an),., (b,), seqiiéncias de reais convergentes.
Demonstre até uma das:

(16) C1. lim,(a, + bn) = lim,, a, + lim,, b,.
(24) C2. lim,(a, - b,) = lim, a,, - lim,, b,

DEMONSTRAGAO DA ¢ 2,
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s
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Desenha um diagrama cmaﬁlutatlwdade afirma o C1 acima.
RESPOSTA.
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(24)
S¢jam (@n),, (bn),, seqiiéncias de reais convergentle )
Demonstre até um b‘o :
(16) [C1. lim,(a, + b,) = lim, a, + lim, b,. ¢ “
(24) |C2. lim,(ay, - b,) = lim, ay, - lim,, b,. y skive
Y W
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Desenha um diagrama cuja comutatividade afirma o C1 acima.
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34) M

Sejam (A ; da), (B ; d) espagos métricos e f: A = B.
Definigao 1. Dizemos que f é continua sse

(Va € A) (Ve > 0) (36 > 0) (Vz € Bs(a)) [ f z € Be(f a)]

. ¢ = )
Definigdo 2. Dizemos que f é seqiiencialmente continua C{Uf’/W\ disse QU So0 TESS

(Va € A) (V(an) [(f an), /F al.
Teorema. f continua <= f seqiieficialmente continuy!
DEMONSTRAGAO DA (=). T gk
spoko gt (LY 7 ,
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(24) A

Demonstre até uma das:

(16) A1. Demonstre que o conjunto Ry dos reais naturais nao é cotado.

(24) A2. Seja (a,), seqiiéncia de reais crescente e sup-cotada. Demonstre que (an), € convergente.
DEMONSTRAGAO DA

Sep 50, v
Sgth S vopuwe do (0n)r ti/%mww covpl.1]
Yoo N dol g IND>S -
\Jow dwmwx que (\%@5[4(&n,5)<é]/
) Sv)ba n W037(
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L O L (Oun)a & Cumane)]
¢S (S & vuwpumol]
C S+¢ v
1/90@ Orm e @s(*%) g QED
(24) 4

Demonstre até uma das:
(18) P1. Seja 0 < ¥ < 1. Demonstre que (9"), — 0.
(24) P2. Seja 0 < ¥ < 1. Demonstre que existe real r tal que 2 =9,
(% — 6‘)% + ¥ = T+Y i = 07 serad eprugep “(“7) wlougnbas v alapIsuoy) :edI(]
DEMONSTRAGAO DA




Pelo conkrario
219 C

Sejam (a,)

n» (bn),, seqiiéncias de reais convergntes.

Esic ¢ exatamente o ponto que tu parou de

fcac usando 3 especificac3o

Demonstre até uma das:

(16) C1. lim,(a, + b,) = lim, a,, + lim,, b,,.
(24) C2. lim,(ay, - b,) = lim, a,, - lim,, b,.

DEMONSTRAGAO DA C{
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Desenha um diagrama cuja comutatividade afirma o C1 acmPam Sﬁf() Nj\@w\( “*,\M\“
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24) A

Demonstrg até uma das:

(16) Al. Demonstre que o conjunto Ry dos rghis naturais nio é cotado.
(24) A2. Seja (an), seqiiéncia de reais crescefite e sup-cotada. Demonstre que (an),
DEMONSTRAQAO DA AQ

é convergente.

\ISM &:A_Jﬁr;g " Qs (0
& o, £ >0,
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Pdals d(o.,5)ce. Y
24) P

Demonstre até uma das:

(18) P1. Seja 0 < ¥ < 1. Demonstre que (¥"), — 0
(24) P2. Seja 0 <9 < 1. Demonstre que existe real r tal que 7o 2

(4 — 61)% + ¥ = Ttu i) = 07 sejod eprugep “(“) erougnbas © a1opISUO)) II(T

DEMONSTRAGAO DA
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(uvidado, escrevendo fagdes & — deve ser
Avhada o meswmo nivel do -, +. e

29y C

& e .
Jjam (ay),, (bn),, seqiiéncias de reais convergentes.

Demonstre até uma das:

(16) CI. lim,(a, + bn) = lim,, a, + lim,, b
&
- 1 \
precisa CQJ@Q“\

(24) C2. limy(an - by) = limy ap - lim, by,

DEMONSTRAGCAO DA *,l .
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Desenha um diagrama cuja comutatividade afirma o C1 aci
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29 A
Demonstre até uma das:

(16) A1l. Demonstre que o conjunto Ry dos reais naturais nao é cotado.
349 Demonstre que (an), € convergente.

DEMONSTRAQAO DA

(g (Am)m 2] WL LN NN Assainga X 0 que vv\ a vey’
3 NS | \h)r\ )/ '/‘ s ,AJX'\’) I s l’l. )j/,c\p fp)’\ (WA, {l)uﬁs ( ‘r”n\f)):l ‘.‘\’.,\ )m rﬂ“
AANA J)A{N oA 7

N \ X (Am (/
\\”\ ,J AP o quéhe isso € cade o I indice dale)

w
!
Lo
o
R o
§
£
)

AV PVEV L
11 ;" N) = 1 N)
i I\\/ '\) f??’
ZIN=(A=1))
== 1) (A R/ r\y h\'\\“‘““\‘

21) P

Demonstre até uma das:

(18) P1. Seja 0 < ¥ < 1. Demonstre que (J"),, — 0.

(24) P2. Seja 0 < < 1. Demonstre que existe real r tal que 2 =9,
(% — @) + v = 1+ = 2 sefod epruyop (%) erougnbas ® a1opIsuo)) :eOI(T

DEMONSTRAGAO DA Pn.
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(24) A

| §

\

( Ow 4l 7 A7) Demonstre até uma das:

(16) A1l. Demonstre que o conjunto Ry dos reais naturais nao é cotado.
(an), € convergente.

(24) A2. Seja (a,), seqiiéncia de reais crescente e sup-cotada. Demonstre que
DEMONSTRAGAO DA 1t

\

- <
A - |

'Jc\"l;Tvr---" 2
WOy (4) \Q”"\ e

w

24) P
Demonstre até uma das:
(18) P1. Seja 0 <9 < 1. Demonstre que ("), = 0.

(24) P2. Seja 0 < ¥ < 1. Demonstre que existe real r tal que 72 = 9.
‘(¥ — @)% + 3 = 310 = % se[od wpruyop “(%) erougnbas ® a10pISUO)

DEMONSTRAGAO DA

eoI(T




24) C

Sejam (a,),,, (by), seqiiéncias de reais convergentes.

\ Demonstre até uma das:

) Py
(16) C1. lim,(a, + b,) = lim, an + lxr%x,, by,.
(24) C2. lim,(ay - by) = lim, a, - lim,, b,.

DEMONSTRAGAO DA (, > dorde Yirow Que, Lo\m‘oh\ é COh\leTgevﬁe?

e Y o) =

@)

oy

XN \
(@ \ - /

%
£ \\w\x\f"’).’_\¥ \.\J

3 33 n a1

&) D

Desenha um diagrama cuja comutatividade afirma o C1 acima.
RESPOSTA.




24) A

Demonstre até uma das:

(16) A1l. Demonstre que o conjunto Ry dos reais naturais ndo é cotado.
(24) AZ2. Seja (an), seqiiéncia de reais crescente : Demonstre que (a,), é convergente.
A

DEMONSTRAGCAO DA /- .
7 -V, = D . e \/ '\
a s 1  n k—()feC\Q
/a4 OTNAL YA )y — ~

2o eryoV

Lye A6 N £ 93 QuysS-¢ v

vV ik =

3 (Yoo ) [ d (o (O

N/
o o
< .
\
®
—ta)
N

24) P
Demonstre até uma das:
(18) P1. Seja 0 < ¥ < 1. Demonstre que (™), =0

(24) P2. Seja 0 < ¥ < 1. Demonstre que existe real r tal que r* = 9.
(% — a) &+ = 10 = 0 sefod epruyep “(v¥2) wrougnbes ® alopisuoy) :eII(T

DEMONSTRAGAO DA

=




29y C

Sejam (ay),, (bn),, seqiiéncias de reais convergentes.
Demonstre até uma das:

(16) . Cl. lim,(a, + b,) = lim, a, + lim,, b,.
(24) C2. lim,(a, - bn) = limy, dg, - i, &;.

DEMONSTRAGAO DA Cz . /
;j"’ O tg S0z oo SeJa a=liwm,a.,.
P2 63 L b, b VT
‘;’ £ ) v C Yo \/ . 9
oo e +=0
y TRk N\k 6q (Vlm?/\k.) ‘FC{(OIV;,O«)( <
r A (V)rm s ~
| o Mm O—nz/y]] [ 9 Conv o (oradal q\,\e 3o
1990 - p ) N
579 .):" ”L “.3 i‘f/».\‘//“‘)l‘\ /- ) E 3 . - au\'z
Vo divons b - ] c’(b"n b) < s 4 brige? 9
'/,\;.) “‘(Ua ] r ¢ P
o (i of )] [l a6 ]
Cal ¢ t ,-,3,..“ A ',|+“>‘ d“%,a)
.’J"f.. w, b ) = ")f« N Ob, £ M /_‘_ +4 IH' ]
7 | ombon = amb 4 axb-abl o o b
= Jom(bn-b) + b (Gm-o-)] =%
2 ¢ lon (bn-b)| Hi(on- Ml[uq .
Z lam]| Ibwm-b] L 16] [0n- 2] )

&) D

Desenha um diagrama cuja comutatividade afirma o C1 acima.
RESPOSTA.

(Veja  umes paginas akeds!)




(24) A
Demonstre até uma das:
(16) Al. Demonstre que o conjunto Ry dos reais naturais nao ¢ cotado. .
(24) A2. Seja (a,),, seqiiéncia de reais crescente e sup-cotada. Demonstre que (an), & cOnVvergen e.
DEMONSTRAGAO DA A, . _
w l;ownﬂ\ (\2 N € c oloob - {\ . .
Coams N, ¢ csboote < hobdbob | LoDy peto (R -compl), KM s
Supremum, s I ’
1500 )JJ)_: M\ 4 pnervimn ?‘Q ”\}\4_ , 5 & "", \_/
B v, v ) kLT, e O U ™ -
ComS M e :)LLPI\WJ'I’\‘\ ok ”\7‘\1 Gomar> g]u"-l M-3 ~oo
L P, QMERN][M) nm}]_l_/
Al \ /
<o M EIRN Yo MY m-d 1/'
Comd 5\€ﬁ(N N ”QF«‘\. o ks :,\,-ileri 0ob, ‘Aj) Aed> M.
L@g ¥ eont nooked l/
X
2a) P
Demonstre até uma das:

(18) P1. Seja 0 < ¥ < 1. Demonstre que (J"), — 0.
(24) P2. Seja 0 < ¥ < 1. Demonstre que existe real r tal que r*> = 9.
(31— @)%+ = 1+ 0 = 0 sefod eprugep “(*) elougnbes  alapisuoy) eI

DEMONSTRAGAO DA




errado USX e(\‘go AFmdo daw),

(24 C S€ uwm Conunto de Teais €
Sejam (a,, o Seqﬁén&a?%é?& ccgz\r-g:n es.‘\-e‘“ e y&’&d\e

Oe, CoYos.

Demonstre até uma das:

(16) C1. lim

an + by) = lim, a, + lim, b,.
(24) C2. lim

an - by) = lim, a, - lim, b,.

DEMONS RAGAO DA el )

I

Swfﬂm& 5 neoin Ao (G )Im—P o < (b\h_’b l/
DbL g >Q \/ R
CM (9}\\ C,Q'h\)-?*\ fc‘ )D)Q (b"’\ )\ € Gee‘;ob‘-’

e, ton) | #07
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M

i’dwv PR \/

”n E(O\h— 0\\
/ah-m\ I (0 o) 5
O\Y\\\\)Tr\"g\’\’ ]B\\Qr\ Q\

n ol (bn b)Y+ Blol(On) &) ‘/‘/

£ d(o, 9\ 4 bl dlom, Q)
E4m + Wb &L= &4 18y =
VN
) D
Desenha um diagrama cuja comutatividade afirma o C1 acima.
RESPOSTA.




d( Qb , ab) <&
<C, ’u'nb”‘-o’b'

| O o + Om b = Am s - obs
E \-,.\ (,lom‘»(l)+‘l?(0m—0)

(24) C Z2CH [ Om vy _E

b

Sejam (ay),,, (b,), seqiiéncias de reais convergentes.
Demonstre até uma das:
16) C1. lim,(a, + b,) = lim, a, + lim, b,. . ° ?OVKD
(24) C2. lim,(a, - b,) = lim, a,, - lim,, b,,. 4
csduect (@

DEMONSTRAGAO DA €2 . P ponto fot!

wewy @o di @ m/\ Sy € >0
Ao T Mg fq(szIJq,)Cd(umo)c\F:r .

e
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Desenha um-diagrama cujx’comutatividade afirma o C1 acima.
RESPOSTA. /




34) M

Sejam (A ; d,), (B ; dg) espagos métricos e [ : A— B.

Definigao 1. Dize que f é continua sse
(Va € A) (Ve > 0) (36 > 0)(Vz € Bs(a)) [ f = € Be(f a)]
Definigao 2. Dizemos que f & seqiiencialmente continua sse

(Va € A) (V(an), = ) [(f an), = fa].
Lo (¥ £>0) (3m)(¥m 2M) [c[(u Outla

LgJ

Teorema. f continua <=> [ seqiiencialmente continua.

DEMONSTRAGAO DA (=).

14 § £ nlimun (V)

353._9 a €ER // 8355555 (Escreva noo vesy) )
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ocorrencia lre o Sew escopo PA@
\igar! . .
B §¢ um Wl e escevendo Y=

entendenvos  que ™ Serd TeAl Tawbew.

A situagls serd dilerare S\OSYQPH\V'M 9781/ por exemplo
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S6 isso mesmo.
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deveria fer escolide wma das A ou P!
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24) A

Demonstre até uma das:

(16) A1l. Demonstre que o conjunto Ry dos reais naturais néo é cotado.
(24) A2. Seja (an), seqiiéncia de reais crescente e sup-cotada. Demonstre que
DEMONSTRAGAO DA

() & convergente.

Ru->(e>0BN) (W ZO)B@“ )4;)

30 d3...

Demonstre até uma das:

1) P

(18) P1. Seja 0 < ¥ < 1. Demonstre que (9™),, = 0.

(24) P2. Seja 0 <9 < 1. Demonstre que existe real r tal que r* = 9.
‘(32— 6‘)% + Uy = T+ ¢ = 07 sejod epruyep “(3) vrougnbas ® a19pIsuo)) :edl
PpiEuog) eolal

DEMONSTRAGAO DA @ :

o) =400 20 U M




(24) A

? Demonstre até uma das:

(16) A1l. Demonstre que o[conjunto Ry dos reais naturais ndo é cotado.

(24) AZ2. Seja (an), seqiiéndja de reais crescente e sup-cotada. Demonstre que (an), € conybrgente.
DEMONSTRAGAO DA AR .

Y (ea) - ) /‘”LV"(‘ toada R- ¢ ‘7‘{ o 8 ‘j.u C < (r/:‘ B O I M EN j\/
\¢ S ‘|// v (op)m = S,
4

f')} $0. (,pamce~c“§°"-

& ' C
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1) P

Demonstre até uma das:
(18) P1. Seja 0 < ¥ < 1. Demonstre que ("), — 0.
(24) P2. Seja 0 < 9 < 1. Demonstre que existe real r tal que r? = 1.
('z‘; — 61)% + ¥ = Tt = 07 sejod eprurop “(";1) BIOUINDAS ® 9I9pISU0)) eII(T

DEMONSTRAGAO DA




29) C

Sejam (an),, (bn),, seqiiéncias de reais convergentes.

Demonstre até uma das:

(16) C1. limy(a, + b,) = lim, a, + lim,, b,.
(24) C2. lim,(a, - b,) = lim, a, - lim, b,.

DEMONSTRAGAO DA

(1) VSR ComensTio Srerior o @ERes, 7
&) D @) aqui 18 somando alge! Era pra ser (G, (), /

Desenha um diagrama C/é comutatividade afirma o C1 acima.

HESF BT () Nep bem o gabaritol
© 4
/('B'Hﬂl, , " S ( o FAr. )rv\
™

v

—y AIJ.,« n 1 , )
,/,{‘\ 1 s A &”@ o 1 ¥ \




34) M

Sejam (A ; ds), (B ; dp) espagos métricos e f: A — B.
Definigao 1. Dizemos que f & continua sse
(Va € A) (Ve > 0) (30 > 0) (Vz € Bs(a)) [ f = € B:(f a)]

Definigao 2. Dizemos que f ¢é seqiiencialmente continua sse

(Va € A) (V(an), = a) [(f an), = f a].
Teorema. f continua <= f seqiiencialmente continua.

DEMONSTRAGAO DA (=).
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Sé isso mesmo.




(22) A

Demonstre até uma das:

(16) A1l. Demonstre que o conjunto Ry dos reais naturais nao é cotado.
(24) AZ2. Seja (a,), seqiiéncia de reais crescente e sup-cotada. Demonstre que (an), é convergente.
DEMONSTRAGAO DA A\ .

VeRoernes Ny ex\uég.\/ B
e S eaRAD. M (preciss habitado fawoen, € Citac|a congendde!

Lombo) %QI’Q“ o O L‘&;N M‘\Q L g .A M) o écg'\v\'\wos dokwe ewvre de-»
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29) P

Demonstre até uma das:

(18) P1. Seja 0 < ¥ < 1. Demonstre que (9"), — 0.
(24) P2. Seja 0 < ¥ < 1. Demonstre que existe real r tal que 72 = 9.
(42— 61)% + % = 1+ = 07 sejad epruryep “(*) erougnbes © a1opIsuo)) :edI(T

DEMONSTRAGAO DA




34 M

Sejam (A ; da), (B ; dp) espagos métricos e f: A — B.
Definigao 1. Dizemos que f é continua sse Jadmm ey
(Va € A) (Ve > 0) (36 > 0) (Vz € Bs(a)) [f = € Be(f a)]

Definigao 2. Dizemos que f é seqiiencialmente continua sse

(Va € A) (V(an), = a) [(f an), = f a].
Teorema. f continua <= f seqiiencialmente continua.

DEMONSTRAGAO DA (=).

SQJ@ s Co&'}m \/

Sth. ac AV |
S“L/VI o ( Am) a8 l/ pevece 8 COV&\NY&@O
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S6 isso mesmo.




24) C

Sejam (ay,),, (bn),, seqiiéncias de reais convergentes.

Demonstre até uma das:

(16) C1. lim,(a, + by) = lim,, a, + lim,, b,.
(24) C2. lim,(ay, - b,) = liva, @, «Jim, b5

DEMONSTRAGAO pA C| /

_“(om-aht(gm-m‘ [apel) ~
s\dm—d\*wj’“'g’)\ LM-Ar«@ij
- d("\:ﬂm)%d(g,n\ )J/) “/
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Desenha um diagrama cuja comutatividade afirma o C1 acima.
RESPOSTA.




34) M

Sejam (A ; da), (B ; dp) espagos métricos e f: A — B.
Defini¢ao 1. Dizemos que f é continua sse
(Va € A) (Ve > 0) (30 > 0) (Vz € Bs(a) N[fz€Bfa)l
Definigao 2. Dizemos que f ¢ seqiiencialmente continua sse
(Va € A) (Y(an), = a)[(f an), = f a].
Teorema. [ continua <= f seqiiencialmente continua.

DEMONSTRAGAO DA (=).

SuPerca £ Lw\muol/ Lego, e B34 (o)
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S6 isso mesmo.




24) A

(16)
(24)

(24)

(18)
(24)

Demonstre até uma das:

A1l. Demonstre que o conjunto Ry dos reais naturais nao é cotado.

A2. Seja (an), seqliéncia de reais crescente e sup-cotada. Demonstre que (an), € convergente.

DEMONSTRAGAO DA [ .

S M o rupwmum e Ry |
Ry (1) -fuhods U me0 porus cj‘q pupanen X

iO's habem € S

E

Demonstre até uma das:

P1. Seja 0 < ¥ < 1. Demonstre que (J"), — 0.
P2. Seja 0 < ¥ < 1. Demonstre que existe real r tal que r? = 1.
(% — 61)% + "3 = 1+10 = 9 sefad eprugap "“(*3) wrougnbes v alspIsuo)) :eoI(T

DEMONSTRAGAO DA EL )

(") >0 & QXM (>N)[d(@ho' o) <4E]
Sop € = 4,4 0> Enquarto ha reais positivos &

615041&9"“
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34) M

Sejam (A ; da), (B ; dg) espagos métricos e f: A — B.

Definicao 1. Dizemos que f é continua sse

(Va € A) (Ve > 0) (36 > 0) (Vz € Bs(a))[f z € B(f a)]
Definigao 2. Dizemos que f ¢ seqiiencialmente continua sse
(Ya € A) (V(an), = @) [(f an), = f a].
Teorema. f continua <= f seqiiencialmente continua.

DEMONSTRAGAO DA (=).
S.D)a o CA.
S-%.D- £ >0 (a")

S xe Py
SALanf Sx € The(5a)

Skt Sije onln fremn e -
comeca escrevendo O
tabuleivo  DADOS-AWO,
em C2ada lina atualvindo
Com OS comandos escritos

Py Pereeber oS probiemas
AL

S6 isso mesmo. !




(24) A TO\DO\»\-
Demonstre até uma das:

(16) A1l. Demonstre qye o conjunto Ry dos reais naturais nao é cotado.
(24) A2. Seja (a,), sefiiéncia de reais crescente e sup-cotada. Demonstre que (an), € convergente.
DEMONSTRAGAQ DA H’

, .
R AT
5% j C—/Yo, AW{)%'a/y OIJ' /@/ ‘\/

!

% 1 o cof, 1/ 0[,‘//(,1/'
S K¢ 7, 79 P- 51 7. X & qu\ ddo pavite |07
Loge (Ac/ye/)?,,/[;‘sz X7, (nevhun! )

boge 5= 4!
%Jm‘;@ sZzSE1., 7!

24) P

Demonstre até uma das:

(18) P1. Seja 0 < ¥ < 1. Demonstre que (9"), — 0.

(24) P2. Seja 0 <9 < 1. Demonstre que existe real 7 tal que % = 9.
‘(3 — @) & 4+ = 1+ = 01 se[od epruyop “(*y) wougnbos ® a19pIsu0) eI

DEMONSTRAGAO DA




20) C

Sejam (a,,), , (bn), seqiiéncias de reais convergentes.
Demonstre até uma das:

(16) C1. lim,(a, + b = lim, a, + lim, b,

(24) C2. lim,(a, - b,) = lim, a,, - 1m1/esswvas cscdhas de rowes! G b ou 8] 9 e

DEMONSTRAGAO DA C i

Sup | § 1T Mo € S
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\
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Desenha um diagrama cuja comutatividade afirma o C1 acima.
RESPOSTA.

D N3O \ow SWpor Nadd Que V3 SO
Ob\“%édb SWpOr. U.&do esquerde de
implicagse no ALVO . )
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