FMC2, 2018.2 Prova 1.1
(Turma N12 do Thanos) (points: 24; bonus: 0°; time: 40’)

Nome: Odvoc Gabarito

31/08/2018

Regras:

I. Nao vires esta pagina antes do comeco da prova.
II. Nenhuma consulta de qualquer forma.
III. Nenhum aparelho ligado (por exemplo: celular, tablet, notebook, etc.).!
IV. Nenhuma comunicacao de qualquer forma e_para qualguer motivo.
V. V:E(Colar(x) — —Passar(z, FMCQ)).2
VI. Use caneta para tuas respostas.
VII. Responda dentro das caixas indicadas.
VIII. Escreva teu nome em cada folha"de rascunho extra antes de usd-la.
IX. Entregue todas as folhas de rascunho extra, juntas com tua prova.
X. Nenhuma prova sera aceita depois do fim do tempo.
3

XI. Os pontos bonus sao considerados apenas para quem consiga passar sem.

XII. Responda em até 2 dos A,B,C.D.*

Boas provas!

1Ou seja, desligue antes da prova.

2Se essa regra nao faz sentido, melhor desistir desde ja.

3Por exemplo, 25 pontos bonus podem aumentar uma nota de 5,2 para 7,7 ou de 9,2 para 10,0, mas de 4,9
nem para 7,4 nem para 5,0. A 4,9 ficaria 4,9 mesmo.

4Provas com respostas em mais problemas nio serao corrigidas (tirarao 0 pontos).



(6)

A

Escolha exatamente uma das Al e A2.°
Defina formalmente. . .

A1l. ...o0 operador bindrio de produto cartesiano.
DEFINIGAO:

A><Bd:ef{(x,y) | € A,jye B}

A2. .. .0 operador unario de interseccao de familia indexada.
DEFINIGAO:

Seja (A;)ie; uma familia de conjuntos indexada por um conjunto de indices I. Definimos
sua intersecgao pela

:L‘Eﬂie[Ai <% paratodoi € I, z € A;.

B

Prove ou refute: Para todo conjunto A e toda seqiiéncia de conjuntos {B,},,

AU ﬂ;’;o B, = ﬂ:’zo (AU B,)

PROVA /REFUTAGAO.

A afirmacgao é verdadeira.

“C" Suponha x € AUNL, B,,. Logo x € Aoux € N2, B,.
CASO z € A. Temos que para todon € N, z € AU B, (pois z € A), e logo = €

= (AU B,).

CAsO x € N2, B,. Sejan € N. Preciso mostrar que z € AU B,,, que é verdade pois
x € B, pela hipotese do caso.

“2” Suponha x € N2, (AU B,). Logo x € AU B,, para todo n € N.
CASO x € A, o resultado é imediato
Caso = ¢ A. Seja m € N. Vou mostrar que = € B,,. Sabemos pela hipotese que
r € AU B,,, e como = ¢ A, logo z € B,,. Como o m foi arbitrario, concluimos que para
todo m € N, x € B,,, que foi exatamente o que precisamos provar.

5Se responderes em ambas, tiraras 0 pontos.



4 C

Calcule a extensao do conjunto:

{03y a0 = {0}y A0 = {{0}}

16) D
Sejam I, J conjuntos de indices e para cada k € I U J seja Ay um conjunto. A afirmagao

UkEIﬁJ Ay = Uke[ Ap0 UkeJ Ay

é verdadeira? Responda. .. (1) “sim”, e prove; (2) “nao”, e refute; ou (3) “depende”, e demonstre
dois exemplos: um onde a afirmacao ¢ verdadeira, e outro onde nao é.
RESPOSTA (SIM / NAO / DEPENDE).

Depende!
Primeiramente um exemplo onde a afirmagao é valida:

[=J={1} Ay = {5}
...e um onde a afirmacao ¢é falsa:

I={1} Ay = Ay = {5}
J={2}

Realmente, verificamos calculando no primeiro exemplo:

U, A=A U, AnU,, A= AN A = A

kelnJ ’

...e no segundo:

UkeImJ Ay = Uke(l) A =10 Uke] A0 UkeJ A=A NAy = {5}

S6 isso mesmo.



