FMC2, 2017.1 Provinha 0
(Turmas do Thanos) (points: 0; bonus: 0°; time: 60°)

Alunx: Turma:

15/02/2017

(Responda em todas as A, B, C, D, e em apenas uma das [ e J.)

A

A1l. Escreva uma defini¢ao certa e formal (em portugués mateméatico) da palavra “par”. Nao
assume que o leitor ja saiba o significado das palavras: “sistema de numeracao”, “impar”,
“divisao” , “divide”, “maodulo”.

DEFINICAO.

A2. Usando uma férmula, expresse o significado da frase “o x € irracional”.
Considere como universo o R e seus subconjuntos. Alem dos simbolos “padrao” de logica,
podes usar apenas os simbolos:

0,1,2,4,>,-,¢,N, Z.

FORMULA:

B

Considere os inteiros 1,2, ..., 30.

B1l. De quantas maneiras podemos os permutar?

RESPOSTA:

B2. Quantas delas deixam cada multiplo de 5 no seu lugar?

RESPOSTA:




C

Sejam a, b, c € Z. Prove que

(i) ala;

(i) a|b & alc = alb+c;
(ili) a|b & b]lc = alc.
PRroOVA.

D

Prove que para todo n € Z, se 31 n entdao 3 | n? — 1.
Prova.




I

Os numeros Fibonacci sao definidos recursivamente assim:

FOIO
Fi=1
Fn+2:Fn+1+Fn

Prove que para todo n € N,

ZE:Fn—FQ—l'
=0

PROVA.




J

J1. Para cada um dos inteiros 24, 3, 1, e 0, escreve ele como produtério de primos se é
possivel; senao, explique o porque.

RESPOSTA.

J2. Prove que cadan € N com n > 1 pode ser escrito como produtério de primos.
(O€gd) wepio voq vp ordmurid no ‘(JA4IJ) 0310f varuy oednpur vp ordduLl] eI
ProvA.




